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Поняття обмеженості L -індексу за сукупністю змінних узагаль-

нено для аналітичних функцій в CD× . Доведено критерій обмеженості 
L -індексу за сукупністю змінних, який описує локальне поводження ча-
стинних похідних таких функцій та дає оцінку максимуму модуля цих 
похідних кістяку бікруга через їх значення в центрі бікруга. 

Ключові слова: аналітична функція, бікруг, обмежений L -індекс 
за сукупністю змінних, максимум модуля, частинна похідна, інтеграль-
на формула Коші.  

 
1. Вступ. Поняття цілої функції обмеженого L -індексу в nC  у 

найзагальнішому вигляді стосовно вектор-функції nn
+→ RC:L  введене 

у статті [1]. Воно, з однієї сторони, зберігає всі характеристичні власти-
вості класів цілих функцій обмеженого індексу в nC , а з іншої сторони, 
природньо узагальнює і містить в собі подібні класи в сенсі всіх попе-
редніх означень, а також є природним узагальненням відповідних по-
нять у випадку функцій від однієї змінної (бібліогр. див. [2-8]). У випад-
ку аналітичних функцій в одиничному крузі відповідне поняття введене 
і досліджене у статтях [9, 10] (див. також. [2]). 
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У даному повідомленні ми розглядаємо аналітичні функції 
CCDT →×:=:F  і вводимо для них відповідне поняття, яке є комбіна-

цією згаданого вище поняття цілої функції обмеженого L -індексу за 
сукупністю змінних з Ошибка! Источник ссылки не найден. і аналі-
тичної функції обмеженого l -індексу в одиничному крузі. Зазначимо, 
що аналітичні у полікрузі функції обмеженого L -індексу за сукупністю 
змінних вивчалися в [11]. 

2. Означення і позначення. Нам потрібно ввести деякі стандартні 
позначення. Нехай для 2
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означуємо подібно. Для 2
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Найменше з таких 0n  називатимемо L -індексом за сукупністю змінних 
функції F  і позначатимемо .=),,( 0nFN TL  

Якщо )(),( 1121 zfzzF ≡ , )(),( 1211 zlzzl ≡  то ми приходимо до понят-
тя аналітичної функції обмеженого l -індексу в одиничному крузі, якщо 
ж )(),( 2221 zfzzF ≡ , )(),( 2211 zlzzl ≡  то ми приходимо до поняття цілої 
функції обмеженого l -індексу (при 1)( 2 ≡zl  приходимо до поняття цілої 
функції обмеженого індексу). 

У даному повідомленні для спрощення викладок обмежимося ви-
падком ),1)((=)( zlzL  і з огляду на цю обставину вживатимемо термін 
обмежений l -індекс. При цьому вважатимемо, що l  задовольняє таку 
умову (див. [2, 9])  
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де 1>β  – деяка стала, а також належить до класу Q  функцій l , які за-
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3. Один критерій обмеженості L -індексу. У цьому підрозділі до-
ведемо один критерій обмеженості l -індексу. 
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Очевидно, що  
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Таким чином, існує 0s  таке, що при 021 sss ≥+  справедлива нерів-
ність: 
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Тоді із нерівності (11) випливає така нерівність  
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Це означає, що для кожного 2
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де 0s  і 0n  не залежать від 0z . Тому, функція F  має обмежений l -індекс 
.00 nsN +≤   
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A concept of boundedness of L -index in joint variables is generalised 
for analytic functions in CD× . We proved criteria of boundedness of L -
index in joint variables which describes local behaviour of partial derivative 
of the function and gives an estimate of maximum modulus of the derivative 
on a skeleton of polydisc by its value at the center of the bidisc. 
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