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Описується зв’язок розподілу дефектних значень алгеброїдної фу-

нкції з асоційованою з нею цілою кривою. 
Ключові слова: алгеброїдна функція, ціла крива, дефектне значен-

ня, мероморфна функція, величина дефекта. 
 
Розглянемо цілі функції ( ) ( ) ( )0 1, , ... , ng z g z g z , причому  

( ) ( )0 0, 0ng z g z≡ ≡/ / . Вважатимемо, що цілі функції ( )kg z  не мають 

спільних нулів і хоча б дві функції ( ) ( ),k mg z g z  лінійно незалежні. На-

гадаємо (див. [1], [2]), що п-значна алгеброїдна функція ( )w f z=  ви-
значається рівнянням 

                  ( ) ( ) ( )1
1 0... 0n n

n ng z w g z w g z−
−+ + + = ,                       (1) 

де многочлен 
            ( ) ( ) ( ) ( )1

1 0, ...n n
n nF z w g z w g z w g z−

−= + + +                     (2) 
є незвідним, тобто не існує його розкладу на співмножники виду (2) 
степеня меншого ніж п. 

Обмежимось розглядом трансцендентних мероморфних функцій, 
тобто таких, для яких хоча б одне із співвідношень ( ) ( )k mg z g z  є 
трансцендентною мероморфною при z ≠ ∞  функцією. 

Нехай ( ) , 1, 2, ,f z nν ν = K , для кожного z  означає значення алгеб-

роїдної функції ( )f z . Для кожного комплексного числа a  покладемо 
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Характеристична функція ( ),T r f  визначається [1] 
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Величини дефектів в розумінні Р. Неванлінни ( ),a fδ  і в розумін-

ні Ж. Валірона ( ),a fΔ  відносно числа a  визначаються відповідно 

( ) ( )
( )
, ,

, lim
,r

m r a f
a f

T r f
δ

→∞
=  та ( ) ( )

( )
, ,

, lim
,r

m r a f
a f

T r f→∞
Δ = . 

( ) ( ){ }: , 0D f a a fδ= >  називається множиною дефектних значень 

( )f z  в розумінні Р. Неванлінни, а ( ) ( ){ }: , 0V f a a f= Δ >  називається 

множиною дефектних значень ( )f z  в розумінні Ж. Валірона. 

Разом з n -значною алгеброїдною функцією ( )f z , яка визначаєть-

ся рівнянням (1), розглянемо ( )1n + -вимірну цілу криву 

( ) ( ) ( ) ( )( )0 1, , ... ,f nG z g z g z g z=
r

, яку назвемо кривою, асоційованою з 

алгеброїдною функцією ( )f z . 

Розглянемо ( ) ( )21, , , , na w w w w=
r

K , якщо w ≠ ∞  – довільне комп-

лексне число; ( ) ( )0,0, ,0,1a w =
r

K , якщо w = ∞ . 
Основний результат про зв`язок між ростом n -значної алгеброїд-

ної функції ( )f z  і ( )1n + -вимірної цілої кривої ( )fG z
r

дає наступна [3] 
Теорема А. Для довільних фіксованих значень z та w  мають місце 

такі співвідношення: 
а) якщо w  – довільне скінченне комплексне число, то 

( )
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r r ,  де 

( ) ( ) ( )2, 2 ln 1 2 1Q z w n w n≤ + + + ; 

б) якщо w = ∞ , то ( ) ( ) ( ) ( )
1
ln ln ln

n

f nf z G z g z Q zν
ν

+

=

= − +∑
r

, де 

( ) 3Q z n≤ . 
З цієї теореми та [4] отримуємо таке твердження. 
Теорема. Для кожної n -значної алгеброїдної функції ( )f z  мно-

жина дефектних значень ( )D f  не більше ніж зліченна і величини де-

фектів ( )f z  задовольняють співвідношенню 

( ) ( )( ), 1 1
a

a f nδ ω ω
∈

≤ + − +∑
C

, 

якщо коефіцієнти ( ){ } 0

n
k k

g z
=

 рівняння (1), що визначає ( )f z , ω -лінійно 
залежні (див. [4]). 
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Зокрема, якщо всі коефіцієнти рівняння (1) лінійно незалежні, то 
( ), 1

a
a f nδ

∈

≤ +∑
C

. 

Точність цієї теореми характеризує такий приклад. Нехай ( )f z  – 

алгеброїдна функція, яка визначається рівнянням ( )1 2 0n z zw e e− + − = . 

Асоційована з нею ціла крива має вигляд ( ) ( )2 ,0, , 1z z
fG z e e= − −
r

K . 
Як бачимо, в даному випадку 1nω = − . Множина дефектних значень 

( )f z  складається із 2n  точок виду 2
k

k iexp
n
πξ =  та 1 22n

k
k iz exp
n
π−= , 

де 0,1, , 1k n= −K . При цьому для всіх цих k  виконується 
( ) ( ), , 1k kf z fδ ξ δ= = , отже, ( ) ( )( ), 2 1 1

a
a f n nδ ω ω

∈

= = + − +∑
C

. 
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